Derivacoes de algumas passagens do Hoffman
Passagem (4.12) - (4.14)

Temos da (4.12), a entropia da distribui¢@o de renda sera:

n 1
H(y)=Yy,log—

i=1 i
O H(y) méaximo, ou seja, a entropia maxima, ocorre quando hd um méaximo de incerteza a
respeito do que pode ocorrer, visto que entropia € a esperanga do conteudo informativo para
uma distribui¢do. Este maximo ocorre quando todos os possiveis eventos sdo igualmente
provaveis, ¢ vocé nao deriva nenhuma informacgdo destes eventos equi-provaveis. Entdo
para renda teriamos yi=1/n. E assim, teriamos:

n

i=1
Assim, entropia aqui, relacionada a medidas de desigualdade, seria igualdade, e seu valor
maximo seria perfeita igualdade. Note que obtemos o valor minimo quando yi=0, e H(y)

minimo sera 0, pois lirr%) v logi =— 1irr(1) vy logy, =0

Yi—> . Yi—>
Logo, temos que: 0< H(y)<logn. Assim, Theil (1967) propés uma medida de
desigualdade a partir da entropia da distribui¢do, subtraindo esta entropia do valor maximo.
Logo temos:

T =logn—H(y)=logn->y, log— = logn+) ylogy, = (Zy,-jlogmzyi logy, ,
i=1 i i=1 i=1 i=1

ndo altera nada pois o termo entre parénteses € 1, que ¢ a soma das fragdes da renda total.
Assim, chegamos a (4.14):

T=(iyijlogn+zn:yi log y, =Zn:y[[logn+logy[]=zn:yi logny, ,talque 0 <7 <logn

i=1 i=1 i=1 i=1



